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Universidad Nacional de La Matanza. Departamento de Ingenierfa.
Rec. primer parcial. Andlisis Matemdtico 1Ty Cdleulo 1 Tema A 16/03/06

Elija 4 de los 5 ejercicios. Cada ejercicio vale 2,5 puntos.

A4

1) Dada la ecuacién x senz +y cosx + zseny = () determinar que en un entorno del
punto P = (7,0, 7) existe una relacion funcional z = fr,,) diferenciable. calcular la

derivada direccional de f en (7,0) con direccion v = (1,2), hallar el plano tangente
y la recta normal a la grafica de fen P = (m,0,7).

Dada la superficie S por la ecuacion 22 — 9% = z, determinar en cuales puntos es
. ey

perpendicular al vector v = (a,b,c) con a, by ¢ no nulos y para tales puntos hallar

la ecuacién del plano tangente y la recta normal.

\-]
—’

- . s - > 9 9
3) Clasificar los puntos criticos de la funcidn fi; ) = 7y + 227 — 22y — do — 1.

4) a) Resolver (2+z%)y — 3z y = x para yg) = 0.
b) Resolver y” + y' + 2y = 0 para yo) = 1 e g5 =0

5) Hallar los extremos de la funcién f,) = 22 + y? para los puntos del dominio que

- .. 5 22 -
S&tISfB,Cell la ecuacion z° 4+ yA— =1,
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Universidad Nacional De La Matanza. Departamento De Ingenieria E Investigaciones Tecnolégicas.

Primer parcial, Célculo II, Anélisis Matematico II Tema 1 8/07/08

1.

Dada la ecuacién In(x+y—z)+ycos(zx)+e’™ =0 se pide: (i) ses posible asegurar la
existencia de una relacién funcional z = f, , diferenciable en un entorno de
P=(,1,1)?; (ii) Calcular la derivada direccional de fen (1,1) con direccién

v =(~1,~2) . Hallar el plano tangente y la recta normal a la grafica de fen P.

Clasificar los puntos criticos de la funcién en maximo, minimo o punto de ensilladura
.3 3 2 2
f(w) =x"+y +3x"-3y°-7.

Hallar los extremos de f( =xy sujetos a la restriccién 8y = "+ -10=0.

x,)
Dado el vector N =(1,2,3), hallar los puntos de la superficie S: x* + y'—z"=1,en
donde dicho vector es normal. Luego encuentre en dichos puntos la ecuacion del plano

tangente a la superficie dada y la ecuacion de la recta normal.

Estudiar la continuidad de f(Jc ») €n el origen. Si no es continua considerar la

posibilidad de redefinirla en (0,0) para que lo sea.

xX+y

y sen si y#0

f(m) - )
1 si (x,1)=1{0,0)



Universidad Nacional De La Matanza. Departamento De Ingenieria E Investigaciones Tecnologicas.

Primer parcial Calculo II. Tema 2 14/07/04
;‘ x4yt : o :
1) a)Dada /= :—-—}—)—; (1) Determinar y graficar su dominio; (i1) Hallar la curva de nivel
Xy
para f. ., =0; (i) (Existe ]y /.., 7 Justificar la respuesta.
(x,)->(0,0)
.t ) 2x7y?
b) Idem (a), pero con f, ,, = W

Vertficar si la funcion dada es diferenciable en (0,0),

Sxy . .
e -—2—\/_;.2:———.2—_;.;— si(x,3)=(0,0)
0 si (x,y)=(0,0)
3) a) Hallar el plano tangente y la recta normal a la grafica de la funcién
Joog = arctg(4x2 + 4y2) en el punto P=(2,3).
b) Calcular en forma aproximada 3/4,9* +2,1.

4) Determinar la derivada direccional de la funcién z= f , definida implicitamente por Ia
ecuacion: x sen(ry+z)+z In(x+p)=0, en el punto P=(1,1,0) y en la direccién
v=(2,1).

5) Dada la superficie definida por x* + y* +z* ~2x—2y=0, hallar los puntos de ella en que

2

es perpendicular a N =(-1,2,1).
6) Hallar maximos, minimos, puntos de ensilladura de: f, = 2% =9’ —6x+3y+2.
Nota: Para obtener calificacion 10 (diez) alcanza con tener 5/6 ejercicios completos correctos.



Universidad Nacional de La Matanza. Departamento de Ingenieria e Investigaciones Tecnoldgicas.

Primer parcial, Célculo II, Analisis Matematico II Tema 1 19/07/07

1.

Dada la ecuacion —2x+x Iny+y Inz—-x Inz+2z° =0 se pide: (i) ses posible
asegurar la existencia de una relacion funcional z = f(x ) diferenciable en un entorno

de P=(1,1,1)?; (ii) Calcular la derivada direccional de fen (1,1) con direccién
v =(~1,3). Hallar el plano tangente y la recta normal a la grafica de fen P.

Clasificar los puntos criticos de la funcion £, , =x” + 3% + xy—In(x’y)+7 .

RCSOIVCI' a) <x+ 1)y'+ (;\‘ - I)J/ = x3 + xz —x _..1 con y((]) — 1 .

Hallar los puntos mds cercanos y més lejanos al origen de coordenadas de la curva
¥ rxy+yt=1.

Comprobar que la funcién f(x,y) presenta una discontinuidad evitable en el origen.

Luego redefinirla en (0,0) para que sea continua y Qélcularle las derivadas parciales
en dicho punto.

_»__4x2y4 )
P e A CS (Y
C N :

-1 st (x,y)=(0,0)
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Universidad Nacional de La Matanza. Departamento de Ingenierfa.
Segundo parcial. Andlisis Matemédtico IT y Caleulo IT Tema A 13/03/06

Flija 4 de los 5 ejercicios. Cada ejercicio vale 2,5 puntos.

1) Calcular el volumen del sélido limitado por las superficies: z24-3? = 4, 22492 +22 = 16
yz=0.
2) Calcular la integral de linea para el campo F(, ) = (25 + y*e™, e(1 + zy) — y) sobre

la curva y = cosz desde (7/2, 0) hasta (0, 1).

3) Verificar el teorema de Green para F,,) = (22 — 3y, 3z — 2y) en el recinto delimitado
por las curvas y = 222 y y = 1 + 2.

4) Calcular el drea en el primer octante para la_superficie cilindrica 22 + 22 = 1 con

5) Calcular el flujo saliente para Fi;,.) = (z,y,2) y la pirdmide del primer octante
formada por los planos coordenados y el plano z + 2y + 3z = 6.



Universidad Nacional De La Matanza. Departamento De lngehierfa E Investigaciones Tecnolégicas.

Segundo parcial. Analisis Matematico II y Calculo 11 Miércoles 16/11/05

Elija 5 de los 6 gjercicios. Cada ejercicio vale 2 puntos.

L.

Hallar el volumen del s6lido delimitado por el paraboloide z =1+ x>+ y* y el cono

--—\/x +y* para puntos del plano entre las circunferencias x +yP =1 y
+yt =4,

2. Resolver H(x—!- y+1’(y—2x-1) dxdy, siendo R el paralelogramo de vértices
). :
(-1,0), (0,2), (1,1, (0,-1).

3. Calcular la integral de linea para el campo vectorial
sz‘ )= (x+sen(x+y),y+sen(x+ y)) sobre lacurva y = x" desde (—2,4) hasta
L1). =

{

4. Dado el campo F_, = (x’, y,z ) Evaluar la integral de superficie de F sobre la .
esfera unitaria centrada en el origen con vector normal apuntando hacia el centro.

3. Verificar el teorema de Green para el campo Fj, , =(3y,—2X) en el recinto

xl 2
delimitado por x*+)* >1 y —9-+3’4—31.

6. Dado el campo Fovn= (x*+y, y* +2,2* +x), evaluar Hrot(F)-dS para S la
media esfera de ecuacién x* + y +2z> =1 con z20 y el vector normal apuntando
hacia su centro.

ApPellido ¥ NOMDIC: ... e e s e en

.
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Universidad Nacional de La Matanza. Departamento de Ingenieria.
Rec. segundo parcial. Ansglisis Matemético IT y Célculo 11 Tema A 16/03/06

Elija 4 de los 5 ejercicios. Cada ejercicio vale 2,5 puntos.

1) Calcular el volumen del sélido limitado por: —v/z? + y? < z < /322 + 33? e interior
a la esfera 2 + 9% + 2% = 4.

2) Verificar el teorema del rotor para el campo Fi,,.) = (—y% 2% —2°) sobre el plano
T +y + 2z = 1 limitado por el cilindro z2 + y? = 1.

3) Verificar el teorema de Green para F{, ) = (22 — 3y, 3z — 2y) sobre el recinto del plano
que satisface |z| + |y| < 1.

4) Dado el campo Fip ) = (y - 2,2 —~ ¥,z — z) , calcular el trabajo que realiza sobre una
particula que se mueve por la curva y = z* para z = 1, desde (-1, 1,1) hasta (1,1, 1).

5) Calcular el flujo saliente para Fi,, ,) = (2x;3y, —2z) sobre el cuerpo formado por el
paraboloide 72 +y? = 2 ylos planos z = 1 y z = 4.
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Universidad Nacional de La Matanza. Departamento de Ingenierfa.
Rec. segundo parcial. Anélisis Matematico II y Célculo II Tema A 15/03/06

Elija 4 de los 5 ejercicios. Cada ejercicio vale 2,5 puntos.

1) Calcular el volumen del sélido limitado por: z2 + 32 < 22 < 322 + 3y? e interior a la
esfera 72 + y? + 22 = 4, para z > 0.

2) Verificar el teorema del rotor para el campo Fi, ., = (—3° z°, ~2%) sobre el plano
z +y + z = 1 limitado por el cilindro z* + ¢? = 1.

3) Verificar el teorema de Green para Fizy) = (2z — 3y, 3z — 2y) en el recinto delimitado
por las curvas y = —2? e y = 1 — 222,

4) Calcular la integral doble de f(;,) = (¥* — zz)i para el recinto |z| + |y| < 1.

5) Calcular el flujo saliente para Flays = (z,y, z‘ sobre el paraboloide % + y? = z para
1<z +y? < 4.




Universidad Nacional De La Matanza. Departamento De Ingenieria E Investigaciones Tecnolégicas.

Segundo parcial. Anélisis Matemético Il y Chlculo 11 " Martes 15/11/05

Elija 5 de los 6 ejercicios. Cada gjercicio vale 2 puntos.

1. Hallar el volumen de! sélido delimitado por los cilindros Feyi=ly £+y =4
con los planos z+1=0y x+y+z=4.
2. Resolver ﬁ@x +y+ D) (x—y+2) drdy, siendo R el paralelogramo de vértices
R
(——L ﬁ)e (03 2)9 (Es @)9 ({09_3) °
3. Calcular la integral de linea para el campo vectorial F, , = (2xy + senY, x* +cosp) ¥
la curva C que es medio arco de la circunferencia x>+ =4 con y=0 recorrida
desde (-2,0) hasta (2,0).
4. Dado el campo F, =(x*,5°,2°). Evaluar la integral de superficie de F sobre la
(x.y.2)
esfera unitaria centrada en el origen.
5. Verificar el teorema de Green para eﬁf{camp@ Fop= {xz +y,2x 4+ yz) en el recinto
delimitado por x*> +y* 21 y %4—%—3 1.
6. Dado el campo F,  , =(2xyz +senx, x%z, x’y), evaluar ﬁF «dS , para S la superficie
5
del plano x+y+z=1 con x> +3* <1.
Apellido ¥ NOMDBIE! ..o sesanes
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'éﬁthéi ’Dwé La Matanza. Departamento De Ingenierfa E Investigaciones Tecnoldgicas. *
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; RécUperathio Segundo parcial, Analisis Matematico 11 : Jueves 2/11/04

1. Calcular la integral doble de la funcion f, ) =sen(2x+3y+1) cos(3x—y+2) enel
recinto formado por las rectas #,: 2x+3y+3=0, r,: 2x+3y+5=0, r;: 3x~y+1=0
y r,:3x-y+3=0.

2. Calcular la integral sz dz dy dx para el recinto R dado por
R

R={(x,y,z)/_\/—&—x2 -yt st—\/x2+y2, —-\/4—->x2 <ysvd-xt, ~—2.<.x£2}.

3. Dado el campo F}.m,__,)=(~——1-,—1—,z) y la superficie S: z=2-x-y para
3 Xy

(x,¥)€l1,2]x[1,2]. Calcular el flujo que atraviesa a la superficie dada indicando
graficamente el vector normal utilizado.

2 4
4. Calcular j ye™ dx+ (xe“"'" +2 y) dy Siendo Cla Exl :JA
: W
trayectoria de la figura 1 desde 4 hasta B. ‘- 5,._:] E
Wiz '3
5. Verificar el teorema de Gauss para el campo Fig 1 )
Fipy = (»,2,x2) y el cuerpo delimitado por

x*+y*<zL2-x" -y

Recuperatorio Segundo parcial, Analisis Matematico Il Jueves 25/11/04

1. Calcular la integral doble de la funcién f(w) = sen(y —2x) cos(2y - x) en el recinto

formado por el paralelogramo de vértices (0,0), (2z,x), 37,37), (7, 2r).

2. Calcular la integral _m'sen(\/‘x2 + )dz dy dx para el recinto R dado por
R

R ={(x,y,z)/x2+y2 <z<8-x2~y", ~Ja-x? Sysatx?t, —-ZSxSZ}.

3. Dado el campo F, , , =(2x,~y,cos z), calcular el flujo que atraviesa la superficie del

x.,2)
helicoide dado por x =rcosé, y=rsend, z=0 para r€[0,1] y @ [0,27] enla
direccion de la normal con componente z positiva (hacia arriba).

4. Calcular _‘- ydx—xdy para la curva y sentido de la P apt=d
C
figura.
5. Verificar el teorema de Gauss para el campo : 4yt =1
Fovy= (v, z,xz) y el cuerpo delimitado por

x*+y*<z<1.



